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Teste 2. 28 de julho de 2025
Sobrenome, nome e numero de identificagao:
AVISO: Escreva sua resposta somente neste félio.

Para que um exercicio receba a pontuagao, tanto a resposta quanto a abordagem e a
justificativa devem estar corretas.

A presenca de notas, livros, telefones celulares, calculadoras e outros dispositivos
eletronicos nao é permitido.

1. (2,5 pontos) (por exigéncia popular). Um professor deve eleger quanto tempo dedicar aos trés
temas 1, 2 e 3. Inocentemente, pregunta aos estudantes, e recebe solicitacoes contraditérias. Se
t1,t2,t3 e a tempo dedicado a cada tema, diferentes estudantes solicitam que sejam seguidas estas
recomendagoes:

t1 +i2 = 5
t1 +te +t3 = 9
t1 +t3 = 8
to +ts3 = 7

+t3 = 3

Parece claro que a inica maneira de satisfazer a os estudantes é usar o método de minimos quadra-
dos. Encontre a solugao de este sistema em o sentido de minimos quadrados.

2.. Vamos S = ((0,1,1,0),(1,-1,1,0),(1,1,3,0)) um subespaco de R*, e T = {ax +y — 2z —t = 0}
é um otro subespaco que depende de um parametro o € R.

e (a. 1 ponto) Calcule a dimensdo do suplementério ortogonal S+ de S.
e (b. 2 ponto) Para a = 2, calcule a projegao do vetor v = (1,1,1,1) sobre T.

e (c. 2 pontos) Encontre equagoes para o subespago SN 7T e calcule sua dimensao em fungao
do parametro a.

3 (2,5 pontos). Encontre una referéncia afim para o subespaco T'= {ax +y — 2z — t = 1}, como
fun¢ao do parametro «.

4. (Recuperacao de teste 1). Aos coeficientes a = (ag, a1, az) de um polinémio p(z) = ag+a1x+asx
de grado menor o igual que 2 associamos os coeficientes do polinomio g(z) = p'(z) = bg+ b1+ bex?,
a derivada do polinémio p(x).
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e Expresse o vector b = (bg, b1, b2) com os coeficientes de ¢(z) nela forma b = B - a, para uma
matriz B.

e Calcule B* para qualquer valor de k > 1.

e Repita o primeiro apartado para os polindémios de grado < n, e calcule B"t!,



